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Na sednici Nastavno-nauqnog ve�a Matematiqkog fakulteta odr�anoj 29.
maja 2026. godine odre�eni smo za qlanove komisije za pregled i odbranu
master rada

Delcanova korespondencija i topologija simplektiqkih torusnih
mnogostrukosti

kandidata Maxe Milivojevi� (broj indeksa 1055/2025). Posle pregleda
rukopisa koji je dostavio kandidat podnosimo slede�i

Izvextaj

Master rad Maxe Milivojevi� ima 100 strana, a sastoji se od predgovora,
qetiri glave, dodatka koji ima dva dela i spiska literature od 37 bibli-
ografskih jedinica. Dodatno, rad je upotpuǌen sa 39 figura koje ilustruju
sve osnovne pojmove i primere, ili su deo formalnih matematiqkih dokaza
datih u radu.

U predgovoru je data motivacija i kratko objaxǌeǌe da je centralni ob-
jekat u radu simplektiqka torusna mnogostrukost. Zahvaǉuju�i tome xto
postoje simplektiqke mnogostrukosti koje dopuxtaju Hamiltonovo torusno
dejstvo, prouqavaǌe ovakvih mnogostrukosti postaje dosta elegantnije i svo-
di se na prouqavaǌe konveksnih politopa duplo maǌe dimenzije. U predgov-
oru je i opisan ciǉ master rada i dat je pregled rada.

Prva glava je uvodna. U ǌoj su date definicije osnovnih pojmova, primeri
i najva�nije osobine. Uvedena su Hamiltonova torusna dejstva na simplek-
tiqkim mnogostrukostima i opisano je pridru�eno momentno preslikavaǌe.
Pokazano je da je momentna slika svake zatvorene (kompaktne, bez granice)
simplektiqke 2n-mnogostrukosti konveksan n-politop, takav da se u svakom
temenu sastaje n ivica, sve ivice imaju racionalni pravac, i pravci ivica
koje se sastaju u jednom temenu formiraju Zn bazu. Ovakvi politopi se nazi-
vaju Delcanovim politopima. Pokazano je i da je inverzna slika taqke mo-
mentnog preslikavaǌa povezan skup.

U drugoj glavi je dokazana quvena Delcanova teorema iz 88. godine proxlog
veka koja uspostavǉa bijekciju izme�u zatvorenih simplektiqkih torusnih
2n-mnogostrukosti, do na ekvivarijantan simplektomorfizam, i Delcanovih
n-politopa, do na translaciju i SL(n,Z) transformaciju. Ovaj dokaz se za-
sniva na uniformnom opisu okolina taqaka koje imaju stabilizator iste
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dimenzije, a zatim na lepǉeǌu ovakvih okolina do globalnog modela. Osim
formalnog dokaza teoreme, dato je i nekoliko primera na kojima je ova ko-
respondencija implementirana. Naime, pokazano je kako na osnovu datog Del-
canovog politopa odrediti pridru�enu simplektiqku torusnu mnogostrukost.

U tre�oj glavi se pokazuje kako se neke topoloxke osobine, kao na primer
homoloxke grupe, Ojlerova karakteristika i prva Qernova klasa, zatvorenih
simplektiqkih torusnih mnogostrukosti mogu odrediti na osnovu infor-
macija o pridru�enom Delcanovom politopu. I ova glava je upotpuǌena
primerima koji olakxavaju razumevaǌe topologije.

Qetvrta glava se fokusira na objekte koji su tek zadǌih desetak godina
poqeli da privlaqe pa�ǌu matematiqarima. To su simplektiqke torusne
mnogostrukosti sa nepraznom granicom, specijalno, sa kontaktnom granicom.
Pokazano je da ǌihova momentna slika ne mora biti konveksni politop i da
inverzna slika taqke momentnog preslikavaǌa ne mora biti povezan skup.
Navedeni su osnovni primeri ovakvih mnogostrukosti, pre svega torusni
domeni, koji imaju konveksnu kontaktnu granicu, ali dati su i primeri sa
konkavnom kontaktnom granicom. Na kraju ove glave navedeno je i nekoliko
otvorenih pitaǌa.

U Dodatku A je detaǉnije opisan pojam Mors-Botove funkcije i pokazano
je da su koordinate momentnog preslikavaǌa zaista Mors-Botove funkcije.

Dodatak B daje dokaz Delcanove teoreme o bijektivnosti koji je izneo Ler-
man. Ovaj dokaz se zasniva na simplektiqkoj redukciji.

Zakǉuqak komisije

Kandidat Maxa Milivojevi� je ovim radom pokazala da je dobro razumela
sve pojmove koji se u radu posmatraju i da je ovladala naprednim tehnikama
koje se u radu koriste. Time je oformila dobar temeǉ za budu�e istra�ivaǌe
u oblasti simplektiqke i kontaktne geometrije i topologije. Zato pred-
la�emo da se rad Delcanova korespondencija i topologija simplektiqkih to-
rusnih mnogostrukosti kandidata Maxe Milivojevi� prihvati kao master
rad i odobri ǌegova javna odbrana.

U Beogradu, dana
10. septembra 2026.

prof. dr Darko Milinkovi�
redovni profesor
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